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_____________________________________________________________________ 
 

ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 
 

ΘΕΜΑ Α 

Α1. Απόδειξη εφαπτομένης κύκλου, σχολικό βιβλίο, σελίδα 83. 

 

Α2. Ορισμός παραβολής, σχολικό βιβλίο, σελίδα 89. 

 

Α3. α) Λάθος. 

β) Για κάθε  γνωρίζουμε ότι  οπότε από την εξίσωση της παραβολής 

 προκύπτει . Εφόσον  και  πρέπει  άρα τα 

σημεία  της παραβολής θα βρίσκονται στα 3ο, 4ο τεταρτημόριο 

και όχι στα 1ο, 2ο του καρτεσιανού συστήματος αξόνων .   

 

Α4. 1. Σωστό 

2. Λάθος  

3. Λάθος 

4. Σωστό 

5. Σωστό 

 

ΚΥΚΛΟΣ ΓΑ
ΖΙ Η

ΡΑΚΛΕΙΟ
Υ
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ΘΕΜΑ Β 

Β1. α) Έχουμε  

 

.  

Για το  έχουμε:  

.  

β) Αντικαθιστώντας στην εξίσωση της παραβολής παίρνουμε:  

 ή  οπότε .  

Άρα  και η διευθετούσα . 

 

Β2. Η εξίσωση της εφαπτομένης της παραβολής στο  είναι 

 ή    

. 

Ο συντελεστής διεύθυνσής της είναι  οπότε, αν  η γωνία που 

σχηματίζει με τον άξονα  θα έχουμε  και . 

 

Β3. Για  έχουμε . Άρα .  

Ακόμη  και  οπότε: 

 

                 

 

Αφού )=(ΑΕ)=(ΒΕ) το τρίγωνο  είναι ισόπλευρο. 

ΚΥΚΛΟΣ ΓΑ
ΖΙ Η
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Υ
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Β4. Η ευθεία ΟΑ διέρχεται από την αρχή των αξόνων  και το σημείο 

άρα  ή . 

 Άρα . 

Για το σημείο   και 

. 

Επειδή  έχουμε  . 

 

ΘΕΜΑ Γ 

Γ1. Για το σημείο  . 

Άρα , οπότε  και . 

Για την εξίσωση της ευθείας :   οπότε  

. 

 

 

Ε  

( Εναλλακτικά  ) 
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Γ2. Θεωρούμε τα διανύσματα  παράλληλα προς τις 

ευθείες  αντίστοιχα. Η οξεία γωνία  των ευθειών  και  είναι ίση ή 

παραπληρωματική της γωνίας των διανυσμάτων  οπότε :  

 

 

. 

 

Γ3. Για  στην  

Άρα  

Έστω  ζητούμενο σημείο. Αφού Α σημείο της  θα ισχύει 

 (1) 

Επίσης τα σημεία  είναι συνευθειακά  

Όμως  και 

 

Άρα  

                              

                              (2) 

Οι (1) και (2) δίνουν :  

Άρα . 
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Γ4. Το  είναι σημείο της  ή   

  ή  

 

  

 . 

 

ΘΕΜΑ Δ 

Δ1.  (1) 

Έχουμε  και  

 

 

 

Για  είναι  άρα για  παριστάνει κύκλο  

με κέντρο  και ακτίνα 

  

Θέτοντας στην (1):  και  έχουμε  

 

 

Άρα το σημείο  είναι κοινό σημείο των κύκλων (1). 

 

Δ2. Τα κέντρα των κύκλων είναι . 

Έχουμε   και   

 

Άρα   ή  .  

ΚΥΚΛΟΣ ΓΑ
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Όμως  άρα . 

Για  παίρνουμε . 

Άρα ο γεωμετρικός τόπος των κέντρων των κύκλων είναι τα σημεία της 

ευθείας  εκτός του σημείου της . 

 

Δ3. Η ευθεία (ζ) εφάπτεται σε κύκλο που ορίζει η (1)  (2). 

 

Το   οπότε 

(2)  

 

                

  ή  αδύνατη ή  . 

Για  έχουμε  με  και 

 . 

 

Δ4. Έστω  σημείο του  άξονα. Η μέγιστη απόσταση του Μ από σημείο του 

 είναι  

 

 

Οπότε  

 

  ή  ή  

Άρα τα σημεία  του  άξονα θα έχουν τετμημένη 

 . 
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