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_____________________________________________________________________ 
 

ΕΚΦΩΝΗΣΕΙΣ 
 

ΘΕΜΑ Α 
Α1.  Για κάθε γωνία ω, να αποδείξετε την ταυτότητα   

2 2ημ ω συν ω 1+ = . 

(Μονάδες 15) 
 

Α2. Αν γνωρίζετε ότι ο κύκλος του παρακάτω σχήματος είναι ο τριγωνομετρικός 
κύκλος, τότε να αντιστοιχίσετε τα σημεία της στήλης Α με τις συντεταγμένες 
της στήλης Β.  

 

Στήλη Α Στήλη Β 
Α • • ( )1,1  

Β • • ( )3,1  

Γ • • ( )1,0  

Δ • • ( )0,1  

Ε • • 3 1,
2 2

 
 
 

 

Ζ • • 31,
3
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ΘΕΜΑ Β 
Θεωρούμε τη συνάρτηση  

( ) *3f x x κx, με  x ( 4,4) κ κι ,α= − ∈ − ∈  

η οποία διέρχεται από το σημείο Α(2, 16)−  και τμήμα της γραφικής της παράστασης 
φαίνεται στο ακόλουθο σχήμα.  

 
Β1.  Να δείξετε ότι κ 12= . 

(Μονάδες 5) 
 

Β2.  Να δείξετε ότι η συνάρτηση f  είναι περιττή στο ( 4,4)− .  

(Μονάδες 5) 
 

Β3.  Να μεταφέρετε το σχήμα στο γραπτό σας, συμπληρώνοντας τη γραφική 
παράσταση της συνάρτησης f . 

(Μονάδες 5) 
 

Β4.  Να γράψετε τα διαστήματα μονοτονίας της f  και να βρείτε τα ακρότατα 
αυτής, καθώς και τις θέσεις τους. 

(Μονάδες 5) 
 

Β5.  Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης 

g(x) f(x) 16, x ( 4,4)= + ∈ − . 

(Μονάδες 5) 
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ΘΕΜΑ Γ 
Γ1. Να αποδείξετε ότι δεν υπάρχει γωνία ω για την οποία ισχύουν συγχρόνως 

ημω 1=  και συνω 1= . 
(Μονάδες 4) 

 

Γ2.  Θεωρούμε γωνία α rad για την οποία ισχύουν: 
• 0ημα x=  

• 0συνα y=  

όπου 0 0(x , y )  μία από τις λύσεις του συστήματος 
210y 9x 1

9x 2y 7
 = +


− =
. 

 α. Να λύσετε το παραπάνω σύστημα. 
(Μονάδες 8) 

 β. Να αποδείξετε ότι 
3ημα
5

= , 
4συνα
5

= − , 
3εφα
4

= −  και 
4σφα
3

= − . 

(Μονάδες 5) 
 γ. Να υπολογίσετε τη τιμή της παράστασης 

( ) 2 2π 3 3π π 3πΑ ημ α συν α συν α ημ α συν α
2 5 2 2 2

       = − ⋅ − − ⋅ + + − + +       
       

 

(Μονάδες 8) 
 
ΘΕΜΑ Δ 
Δίνεται η συνάρτηση f (x) β ημ(α x)= ⋅ ⋅ , με x∈  και α η τιμή που προκύπτει από τον 
υπολογισμό της παράστασης 
 

2 ο ο ο 2 oα ημ (40 ω) εφ(25 ω) εφ(65 ω) ημ (ω 50 ) 1= − + − ⋅ + + + + . 
 

Δ1.  Να αποδείξετε ότι α 3= .  
(Μονάδες 7) 

 

Δ2.  Αν η γραφική παράσταση της f  διέρχεται από το σημείο 71πΜ , 3
9

 − 
 

, να 

αποδείξετε ότι β 2= . 

(Μονάδες 5) 
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Δ3.  Να βρείτε τη μέγιστη και την ελάχιστη τιμή της f , καθώς και την περίοδό της. 
Στη συνέχεια να χαράξετε τη γραφική της παράσταση σε πλάτος μιας 
περιόδου. 

(Μονάδες 5) 
 

Δ4.  Να λύσετε την εξίσωση πf (x) 2συν x
3

 = + 
 

. 

(Μονάδες 8) 
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